I'masa 13

II'bstHM MHOTOOOpPAa3MS

ONPEAENEHUE 13.1. IIped-mnozo06pasuemo X e omdesumo, axo duazonansm
A =A{(z,z)|x € X} e samsopeno nodmmnoscecmso na X x X.

Omdesumume nped-mnoz006pasus X ce HAPUMAM MHO2000PA3UA.

Axo X u'Y ca mmozoobpasus, mo moppusmume f : X — Y na mnozoobpasus ca
MOYUHO MOPHUSMUME HA NPED-MHO2000PA3US.

MHOFOO6paBI/IHTa C pa3MepHOCT 1 ce Hapun4daT KpuUBU, a MHOFOO6paSI/IHTa C pasMep-
HOCT 2 - IIOBBbPXHUHU.

JIEMA 13.2. (i) IIpoexmusnomo npocmparcmeo P u agunnomo npocmparcmeo
k™ ca omdesumu.

(i) Axo X e omdesumo, mo 6caAKo OMBOPEHO UAL 3ATMEOPEHO NOIMHOHCECEO Y
na X e omdeaumo.

HoxkazarescrBo: (i) Huaronansr A = {(x,z) |z € k™} e Sapucku 3aTBOPEHOTO
HoAMHOZKeCTBO Ha k2", 3a/1a/IeHO ¢ ypaBHEHUATA Ti = Y1, ..., Ty, = Yn. ClegoBa-
TesHO A e 3aTBOpeHO B k" X k" = k2" u adpMHHOTO IPOCTPAHCTBO k™ € OTJE/IHMO.
3a ormenmvoctTa Ha P7, meka (p,q) € A C P" x P" e Touka OT 3aTBOpeHaTa
obBuBKa A Ha muaronasa A. ChinecTByBa abUHHO OTBOPEHO HOIMHOXKECTBO U C
P™, m3omopdHO Ha adUHHOTO MPOCTPAHCTBO k" M CbIIbPKAIIO €THOBPEMEHHO D U
q. Ho mmaronasst e 3arBoper B U U p = ¢, OTK'BJIETO CJIEJIBA, Y€ U JUATOHATIBT B
P™ x P™ e 3aTBOpEH.

(ii) ITo npennosnoxkenue, guaronanst Ax = {(z,z) |z € X} e 3arsopen B X. ua-
roansr Ay = Ax N (Y xY) vHa Y e ceuennero Ha nuaronana Ha X ¢ Y x Y. Ilo
TO3U Ha4YWH, Ay € OTHOCUTEJHO 3aTBOpeHo B Y X Y u Y e ormenumo, Q.E.D.
Besiko mempuBogmMo 3aTBOpeHO MOAMHOXKECTBO Ha P e MHOroobpasme. Muoroob-
pasusTa, n3MOpPQHN Ha 3aTBOPEHU MOJIMHOYXKeCTBa Ha P™ ce HapudaT TPOEKTUBHU
MHOT000pa3us.

Muoroobpasusita, KOuTo ca m30MOpGMHU HA OTBOPEHO TOIMHOYKECTBO HA TMTPOEKTUB-
HO MHOroo0pasue ce HapudaT KBa3WU-IIPOEKTUBHHU.

JIEMA 13.3. Axo X u'Y ca omdeaumu, mo X xY e omdeaumo.

HokazarescrBo: Axo muaronamnre Ax C X x X u Ay CY XY ca 3arBopenn,
TBBPAMM, e npoussegenunero uM Ax X Ay C (X x X XY xY) e sarBopeno. Cbr-
sacao Jlema 12.9, nocrarbano e ga mposepuM, de ako U u V' ca acduHHE OTBOpEHNI
nmoaMuOXKecTBa, a X1 C U m Yy C V ca 3aTBOpeHH MOAMHOMXKECTBA, TO MPOU3BE-
nernero uM X; X Y; e 3arBopeno B U x V. Ilo-touno, ako U ~ k™ u V ~ k™
uMar aQUHHM KOODJAWHATHU UPbCTEHU K[T1,...,Tn] U k[Y1...,Ym], TO umeasbT
I(Xy x Y1) = I(XD)kly1,- -y Ym] + I(Y1)k[21,. .., 2,]. oM Ax X Ay e 3aTBOpeHO
BX XX XY XY, 10 Axxy € 3arBopero B X X Y x X X Y, 10KOJIKOTO TpaHC-
TTO3UIIAATA Ha BTOpUA W TpeTust MHOKHATET X X X XY XY - X xY x X xY e
nzomopduzbM, Q.E.D.

ONPEAEJNEHUE 13.4. Mnozoobpaszuemo X e nsano, ako 3a 6CAK0 MHo2006pasue Y
npoexyusma q: X XY =Y, q(x,y) =y e sameopeno uzobpasicerue.
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JIEMA 13.5. Axo X e maxosea mmozoobpasue, ue npoexuyuama q : X XY — Y,
q(z,y) =y e sameopeno usobpasicernue 3a 6caKxo aPunmno mrozoobpasue Y, mo X e
NBAHO.

HoxkazarencrBo: Heka Y e npoussosno muoroobpasue, V' C X X Y e 3arBOpemo
HOJMHOXKECTBO, a ¢ : X XY — Y, ¢(z,y) = y e upoekuusita BbpXy BTOPHUSI MHO-
xkures. 3a ma jgokaxeM, de ¢(V) C Y e sarBopeHo, usbupame adpMHHO OTBOPEHO
nokpurue {U;};cr vHa Y u o3nagasame ¢ ¢q; : X X U; — U; ¢boTBeTHUTE IPOEKIIUN.
Torasa ¢;(V N (X x U;)) = ¢(V)NU;. o upezamnosioxenue, g; ca 3aTBOPEHU U306pa-
ke, Taka e ¢(V)NU; ca 3arBopenu 3a Vi € I. Orryk u ¢(V) C Y e 3arBopeno,
Q.E.D.

JIEMA 13.6. Axo® : X — Y e mopdpussm na nped-mmozoobpazue X 6 mHozobopasue
Y, mo

I={(z,®(z))|ze X} CXxY
e sameopeno nodmmosicecmeo nwa X XY u coenada ¢ epagura na P.

HoxkazarencTBo: CbIiIaCHO YHUBEPCATHOTO CBOHCTBO HA IIPOU3BEIEHNETO ¥ X Y,
n300paKEHNETO

U:XxY —Y XY,

Y(z,y) = (®(2),y)
e MopdusbM Ha mpe-mMaoroobpasus. Ho I' = ®71(Ay .y ) e npaobpaszbr Ha ana-

rorasa Ay yxy CY X Y, KoiiTo e 3arBopen 10 npesmnosoxenne. Ciemosaresnno I e
zaTBOpeHo, Q.E.D.

TBBPAEHUE 13.7. (i) IIpoussederuemo X XY na nsanu monzoobpasus X u'Y e
NBAHO MHO2000DA3UE.

(ii) Beaxa nenpuoduma KOMNOHEHMA Ha 3GMEOPEHO NOOMHOMHCeCME0 Y Ha NBAHO
MHo2000pasue X e nsaHo MH02000pa3UE.

(iii) Axo ® : X =Y e moppusom Ha nearno mnozoobpasue X 6 muozobopasue Y,
mo obpassm (X)) e sameopero nodmmosicecmeo na' Y u nsano mrozoobpasue, a P
€ 3ameopero uaobpasicerue.

(iv) Eduncmeenume nsanu adurnu mMHo2000pasus ca mowkume.

Hoka3zaresictBo: (i) B komyraTupHaTa jauarpama

XxY xZ

Y xZ VA

n300parKeHUATa P U ¢ ca 3aTBOPEHH mopaju rbjaaotata Ha X u Y. CieoBaresHo
r = gp e 3aTBOpeHO U X X Y e II'bJIHO.

(ii) Heka Y; e menpusoguma KOMIOHEHTa Ha Y, a q; : Y; X Z — Z e npoeknusTa
BbPXy BTOpHUd MHOXKUTEJ. [Ipomyckame g; ipe3 BnaraneTo € : Y; X Z — X X Z Ha
3aTBOPEHM MMOAMHOXKECTBA W BTOpATa Mpoeknusa q : X X Z — Z,

Y x Z

Xx7Z 2+ g

ToraBa € e 3aTBOpeHO M300parKeHue, ¢ € 3aTBOPEHO M300paKeHne MopajIn MbJIHO-
TaTa Ha X, TaKa 4e ¢; = g€ € 3aTBOPEHO U Y; € II'bJIHO.
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(iii) IMommuoxkecrBoro I'p = {(z,®(x)) |z € X} C X x Y e 3arBopeno no Jlema
13.6. Iopaau nbanorara Ha X, 06pasbr P(X) Ha e mox geiicTBre Ha IPOEKIHUITA
q: X XY — Y esarsopen. 3a nga ycranosum nbianorara Ha ®(X) me nposepum, ue
[IPOM3BOJIHO 3aTBOPEHO moaMuoxkecTBo V' C ®(X) X Z ce upoekTupa B 3aTBOPEHO
nopmuoxkectBo (V') C Z. Ila pasriegame Mopdusma

UV:XxZ—YXxUZ,

U(x,z) = (P(x), 2).

Ot ToBa, ye ®(X) e 3arBopero B Y caenpa, e O(X) X Z e 3arBopeHo B Y x Z.
Crenosaremno W1 (V) e sarsopero B X x Z. Ilopagn mbixotaTa Ha X mMame
satBopena npoexius q¥ (V) = ¢(V). Toa ycranoessa mbanotata na ®(X).
Ome noseue, (X)) e menpuBoauMO KaTo 06pa3 Ha HEPUBOIUMOTO MHOT000Opa3ue
X non peiicreue Ha Mopdusma P, taka ye (X)) e wbino MHOrooGpasue.
ITpousBosHO 3aTBOpeHO MoaMHOKeCTBO Z C X e mwbiHO cbryiacHo (ii), Taka de mo
FOpHUTE Pa3IyIexaHus cyessa, de P(Z) e wbIIHO 3aTBOPEHO TIOJMHOXKECTBO Ha Y.
Tosa mokassa, 1e $ e 3aTBOpPEeHO M30OpaAKEHHE.

(iv) II'vpeo e ycranosum, de adunHaTa IpaBa k He e I'bJHO MHOroobpasue. 3a
mesTa a pasriegame xumepbosata xy = 1, KOATO € 3aTBOPEHO ITOMHOYKECTBO
Ha k X k. Ho mpoekinusita u BbpXy Bropusi MHOKUTeN e k* = k \ {0}, koero ne e
3aTBOPEHO TIOJMHOXKecTBO Ha k. CiiesoBaTesHo npoeknusrta q : kX k — k, g(x,y) =
Y He e 3aTBOPEHO M300parkeHne, Taka 1de k He e I'bJIHO MHOI00Opa3ue.

B obrmmus cayqait, neka X e mbJiHO HEIPUBOAMMO adUHHO MHOTOOOpa3ue ¢ pasMep-
Hoct dim(X) > 1. Usbupame rpancrengenten Hajn k enement f € k[X]. Torasa
paaranero k[f] — k[X] maaynmupa mopdbuszbm @ : X — k. Axo momychem, e X
e IrbJIHO MHOrooOpasue, To 06pasbr P(X) Ha X e ¢ pasmepHoct, no-rojsma ot 0,
zamoro [ He e mocrogHHa peryiapHa dyuaknug. Coriaacuo (iii), obpaszbr P(X) e
3aTBODEH, Taka 4e chBuaja ¢ k. Orroso or (iii) crensa, e (X) = k e mbiHO, Ko-
€TO e TMPOTUBOpEeYNe, JIOKA3BAII0 e eUHCTBEHUTE IbJIHN A(UHHA MHOTOOODA3Us
ca toukure, Q.E.D.

KakTo B acdunnus ciaydaii, parmonajno n3obpaxkenne X -—-> Y Ha MHOTOOOpa3ust
e MOp(U3bM, OIPEJIESIEH BbPXY OTBOPEHO, HABCIK'bJIE I'bCTO moaMHOKecTBO U C X.
IIle caurame,<e J1Be parnuoHAIHI N300PAXKEHUs CbBIAJAT, aKO JAEHCTBAT 110 €IUH U
C'BIU HAYUH BbPXY HEIPA3HO OTBOPEHO TMOJAMHOXKECTBO. ChbIEeCTBYBA MAKCUMAJTHO
OTBOPEHO IMOJIMHOYKECTBO, BbPXY KOETO € PEryJisipHO JJIEHO PAIMOHAJIHO U300pa-
JKeHUe.

EH0 parnmonasiHo n3obparkeHne ce Hapuya JJOMUHAHTHO, aKO ChIIECTBYBa OTBOPEHO
MHOKECTBO, BbPXY KOETO TOBa M300parKEeHUE € PEryJisipHO U 00pa3bT Ha TOBA MHO-
JKECTBO € HABCAKbJIE I'bCT. BCSIKO JOMUHAHTHO PAIMOHAJIHO M300paskeHne WHLY 1~
pa Biarane Ha (QYHKIIMOHAJTHUTE MoJeTa. JJOMIHAHTHO PAITMOHAIHO M300parkeHne
e bupaIroHaaIHO, aKO WHAyIUPa N30MOpdn3bM Ha QYHKIIMOHATHUATE MIOJIETA.
KakTo 3a adbunnute MmHOrOo0Opa3us, KazBamMe, Ue TOUYKATa p HA MHOroobpasme X e
IIajiKa min Heocobena, ako O x € peryJspeH JIOKaJeH IpbeTeH. AKO p He e TTIaJIKa,
TO p e ocoberna. Muoroobpasmero X e TJIa KO WM HEOCOOEHO, AKO BCIKA TOUKA HA
X e mragka mian Heocobera. MuokecTBOTO Ha 0cOOEHUTE TOYKU HA MHOrooOpasue
€ cOOCTBEHO 3aTBOPEHO TIOJIMHOYKECTBO.

OrHOBO 10 anayorust ¢ adUHANS CJIydail, HopMaau3alusaTa Ha MHOroobpasne X e
MHOroobpasue Y ¢ mopduzbm f 1Y — X, KOUTO e OHpalMoHaJleH U TaK'bB, 9e 3a
Besiko aduHHO oTBOpeHo ToaMHoKkecTBo U C X mpaobpasbt f~1(U) e adbunen n
O(f~'U) e nanara ob6suska na O(U). Hopmasmzanusara na X MozKe /ia ce HOCTPOH
qpe3 HOpMaJu3alus Ha aUHHI OTBOPEHN MHOXKECTBa U npusiarane Ha Jlema 12.9
3a CJIENIBAHE.

Caenpamara TeopeMa e jgokasana or Chevalley.
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TEOPEMA 24. (HopmuporbueHn kpurepuii 3a mbianora) Heka k e anzebpuuno sam-
sopeno noae, a X e muozoobpasue ¢ Pynryuonasno nose F, maxa we 36 6cAKO
HENPUBoduMo 3ameopeno nodmnooicecmeo Z C X ¢ dynrwyuonaano nose F(Z) u
ecexu npscmen wa nopmupane k C R C F(Z) cowecmeysa movwka p € Z, maka e
Op,z C R. Toeasa X e noamno.

JokazarescrBo: Heka Y e acdunno muoroobpasme, V C X X Y e 3aTrBOpeHO
MoAMHOXKeCTBO, a p: X — Y — X uqg: X XY — Y ca KaHOHUYHUTE ITPOEKITAHU.
Coriacuo Jlema 13.5, nocrarbuno e jga jnokaxeM, de ¢(V) e 3aTBOPEHO HOAMHO-
KecTBO Ha Y. Be3 orpanmyenne na OOIIHOCTTA MOXKEM Ja Ipejmosjarame, e V e
HenpusoaumMo. Jla o3HauMM cbe Z 3aTBopeHara obsueka Ha p(V) B X. Torasa Z
€ HelpUBOIUMO KaTo 00pa3 Ha, HEIPUBOIMMO MOHIOOOpa3ue o, JeificTBre Ha MOP-
duzbm. [To upennosokenue, BceKu npbered Ha HopMupane R wa F/(Z), cbiabpKar
k, coabpxka Op 7 3a HAKOA TOUKA p € Z.

Be3 orpannvenne Ha 0OOITIHOCTTa MOXKEM Ja 3aMEHUM Y CbhC 3aTBOPEHATa OOBUBKA
Ha ¢(V) B Y, mokaro mokaseame 3arBopeHoctta Ha ¢(V'). Torasa xommosumusita
V — ZxY — Y e nomuHanTHO n300pakeHue u Tpsiba na gokaxem, de ¢(V) =Y.
Heka F(Z) e dyakuuonagnoro moie Ha Z, a K e GyHKIUMOHAJIHOTO oJe HA V.
Komnosunusra V — Z XY — Z e gjomunanTaa u ubaynupa siaarane j : F(Z) — K
Ha QYHKIMOHAJIHUATE IIOJIETA.

3a npoussosHa ToUka y € Y 1me noctponM Touka z € Z, taka ue (z,y) € V. OrryK
crensa ¢(V) =Y. Ja pasrieame oCTORHOCTSIBAIIIOTO N300parkKeHe

eyt k[Y] — K,

ey(9) = 9(y)

B Touka y € Y. JHomunantaoro uzobpaxenne V — Z X Y — Y unaynupa Biarame
kY] — K. ITo Teopemara 3a NpOJbJIZKEHHE, CHINECTBYBA NIPHCTEH HA HOPMUPAHE
R na K, coabpxamn k[Y] u xomomopdussm £, : R — k, npogbikasain €,. IIpa-
Gopazbr j~H(R) na R nog jeiictBue na Biaranero j : F(Z) — K e npbcren Ha
Hopmupane Ha F(Z), cbabpxar k. Ilo npemosnoxenne, CbliecTBYBa TOYKA 2 € Z,
taka 1e O, 7z C j~!(R). OcraBa 1a nposepum, 1e (z,y) € V.

Heka U e acdunna oTBOpeHa okosHOCT Ha 2z B Z. Torasa V' = (U XY )NV e HenpasHo
ahUHHO OTBOPEHO MOAMHOXKeCTBO Ha V. AduHHUAT KoopuHaTeH npbered k[V'] e
noxnpbered Ha K. TebpauM, ye k[V'] C R. Heka i : V/ < U x Y e Biaranero, a

7 k[U] @y K[Y] — k[V']

€ NHAYIIPAHUAT enmuMoppu3bM Ha adUHHATE KOOPIUHATHNA MpbCeTeHn. [Ipoekim-
ure p: U XY - Umnq:U XY — Y unaynupar xomoMopduaMn

p* kU] — kU] @k kY], pla)=a®l u

q kY] = kUl [Y], ¢"(b)=1®0.

Orpannuennero va j : F(Z) — K Bbpxy k[U] e xomnosurusita i*p*. TloHexe
J(k[U]) C R, orryk cuensa, de i*(k[U] ® 1) C R. Or apyra crpana, i*(1 ® k[Y])
e obpasbr Ha k[Y] mox neiicreue na saaramero k(Y] — K u i*(1 ® k[Y]) C R.
Ho k[V'] = i*(k[U] ®% k[Y]) ce nopaxna ot *(k[U] ® 1) n ¢*(1 ® k[Y]), Taka 1e
kE[V'] ce coabpxka B R. Crenosarento xomomopdusmsbr ® : R — k e onpejiesnen
Bupxy k[V'] u axporo my Ker(®)Nk[V'] e maxcumamren ugean ua k[V']. Coriacuo
7O..z € R, makcnmamauar ujgean #Ha O, 7z ce cbabpxka B R. OT npyra crpana,
MakcuMaJHuAT ugean Ha y B k[Y] e B apporo na ®. Ciie1oBaTeIHO MAKCUMAJIHUAT
unean Ker(®)Nk[V'] na k[V'] orrosapsa na roukara (z,y) € V'. O6pasbr Ha 1831
Touka B Y ey, Taka 4e X e mwbiHo, Q.E.D.
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TBBPAEHUE 13.8. Hexa F e paswuperue wa anzebpuyro 3amesopero nose k, R e
npscmen Ha Hopmupare Ha F, csdeporcaw, k, a M e marxcumarnuam udean 1na R.
Tozasa cowecmeysa npscmen na nwopmupane R na F, cedsporcaw k, cadspoicawy ce
6 R, ¢ maxcumanen udeas M D M u maxss, we xomnosuyuama k — R’ — R/ /I
€ U30MoOPPHuU3BM.

Hoxka3zaresicrBo: Heka K = R/9M. Orbxaecrsasame k ¢ obpasa cu 1og jgeiicT-
Bue Ha kommosunusaTa k — R — K. Ilpunaraitku Teopemara 3a ITporb/zKeHe KbM
T'bXKJIECTBEHOTO n300paxkenue k — k mojriydaBaMe ChIIECTBYBAHETO Ha IIP'bCTEH Ha
nopmupane Ry C K ¢ makcuMmaged uaeas 9y, cbabpxKall k 1 TaKbB, Y€ KOMIIO3U-
mugara k — R — Ry /9 e uzomopduszbm. Heka R’ e npaobpasbr na Ry B R, a 9
e mpaobpa3br Ha ;. Kommozumusita

k— R — RO ~ Ry /M

e uzomopduzbM. Tpabsa ma JokaxkeMm caMo, 9e R’ e npbeTen Ha HopMupaHe Ha F.
TebpauM, de ako f € F\ R, o f~1 € M. B ciyvas f ¢ R umame f~1 € M C M/,
zamoro R e npberen na mopmupane. Axo f € R, to f ¢ 9, zamoro M C R’.
Cnenosaremno f~! € R. O6paszsr f na f B K e uspbu Ry, 3amoro R, e nmpberen
HA HOPMHUPAHEe U fﬂ € M,. Orryx f~1 € M, Q.E.D.

Axo U e moampoctpanctso Ha k"1 1o P(U) ce Hapuya MPOEKTHBHO MOIIPOCTPAH-
ctBo Ha P" = P(k"*1). Axo dim(U) = n, me xazsame, e P(U) e xuneppaBHUHA.

TBBPAEHUE 13.9. IIpoexmusHume mMH02000pa3us HAO AA2e0PUNHO 3ATNOSPEHO NO-
A€ CO NBAHU.

Hoka3zaresictBo: Coruacao Tebpaenne 13.7 (ii), mocTarbuHo e Ja JoKaxKeM, e
[IPOEKTUBHOTO MPOCTPAHCTBO P e mhbjiHo. 3a IeTa Ie U3M0/I3BaMe HOPMUPOBbBY-
HUsl KpUTepuii 3a mbjiHoTa OT Teopema 24. Heka Z C P™ e HenmpuBOauMO 3aTBOPEHO
HOJIIPOCTPAHCTBO, & R e npberen Ha HOpMupane Ha F(Z) ¢ makcumasien uzean 9.
Ile ycranosum, e Op ; C R 3a Hsxos Touka P € Z. Be3 orpanntenue Ha o0l
HOCTTa MOXKEM Jia IIpjierojiaraMe, 4e Z He Ce CbIbpKa B COOCTBEHO ITPOEKTUBHO
[TOJIIIPOCTPAHCTBO Ha P", 3aI0To B IPOTUBEH CIydail MOXKeM Ja pasriexjaame Z
KATO HEMPUBOAMMO 3aTBOPEHO MOAIpocTpaHcTBo Ha P 3a Hakoe r < n. C mHIYK-
mud 1o n upexanosnarame, ¥¢ Opz C R 3a nakoe P € Z upu Z C P" ¢ r < n. Ot
Tebpaenue 13.8 3HaeM, 9e ChINECTBYBa IpbeTeH Ha HOpMupane k C R C R ¢ Mak-
cumasten uzaeasn M’ raka ve komnozuusta k — R — R/ e uzomopduzbm. Ot
Op C R’ cnenpa Op C R, Taka de MoxKeM Ja 3aMeHuM R ¢ R’ u ja npeanosnarame,
4ye komnosuruaTa k — R — R/9M e usomopduszbm. Crie1oBATEIHO CHIIECTBYBA
xomoMopdu3bM ¢ : R — k, KOiiTO meiicTBa THXKIECTBEHO BBHPXY k W HMa siIpPO

Ker(p) =M.
Heka 20,21, ..., %, ca KoopauHaTHUTe DyHKINN BLpxy k"1, Te He mpunasiekaT
Ha F = F(P"), Ho cuen nenenue ¢ o, Gyaknuare {o = 1,8 = %, B é—g €

F. Tlonexe Z ©He ce chabprka B COOCTBEHO MPOEKTUBHO IMOAIPOCTPAHCTBO Ha P",
Berukd &; ca or JiokaaHus npberen Oz pn (T.€. To He Ce aHyIHpa TbHKJIECTBEHO
Bbpxy Z). Heka n; ca obpasure Ha &; B F'(Z), 0 < i < n. TBbpAuM, Ue CbIIECTBYBA
A € F, raka ge A\ng, A1, ..., A\, € R U [I0He eIUH OT Te3W eJIEeMEHTH € 00paTuM B
R. C unnykmus o 1 < ¢ < n, Ja OPeIIoONIOKIM, Ye ChINecTByBa \; € F'| Taka 1e
AiNo, - - -y AiNi—1 € R u none equu ot Te3u ejementu e obparum B R. Ako \;1; € R,
n3bupame \;y1 = A;. B mporusen ciyuaii, /\i_lni_ ' ¢ R u moxem ma usbepem
Ait1 =n; ' B pesyarar, 3a V0 < j < ie B cmna \iy11; = Z—’ =\m)N i) eR
u Ai11m; = 1. IlpobirkaBaMe MHAYKTUBHO ONMCAHATA KOHCTPYKIUS U u3dUpame

A = Apy1. AROo An; € R*, To jenuMm Ha A1j; M moJydaBame %, %, ce ’Z]— € R.
T k2 K2
Tyk Z—J e 00pa3bT Ha i—ﬂ B Oz pr U IpeHapeXKIalKH KOODAWHATHTE MOXKEM Ia
k2 a2

Zq

mpejIoJiaraMe, e 1y, ..., N, € R 3a obpasure 7; Ha B Oz pn.
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Heka U e aduHHOTO OTBOPEHO IOAMHOXKECTBO Ha IP", KOETO JIOI'bJIBA XUIEppPaB-
HuHATa, ¢ ypasHenne o = 0 B k"1, Torasa U e m3somopdHO Ha adHHHOTO IpOC-
TpaHcTBO k™ ¢ KoopauHatu &1, .. .,&,. 3arBopenoro nmommuokectBo Z NU nHa U e
adunHo MHOrOOOpasue ¢ adunen KoopauHaTeH upberer k[ni,...,n,] € R. Heka
P =(a1,...,an) = (p(m),...,p(nn)) € U. Torasa P € Z NU. e nokaxewM, de
Op C R. Beekn enement Ha Op MOXKe Jia ce TPEACTABH BbB BUIA L 34 waxaxsu
fvg € k[nla s ann]a g<P) 7é 0. Cera 4,0(9) = ‘p(g(nlv s 777”)) = g(alv s ’an) =
g(P) # 0 nokassa, 1e g € M. CiuenoBarenato g e 06pATUMO B IPHCTEHA HA HOPMU-
pane R u % € R. Tosa nokazsa Op C R, Q.E.D.



