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Задача 1. Даден е операторът Г \ Тч Тъ-, действащ по 
правилото

Г О ,  У  =  0

Г (Я (* ,У )~  ■|/(1.У-1) +  1> у >  0, х =  0
l / ( / ( i - l , ! / ) , y - l )  +  l, иначе

Да се докаже, че:
а) операторът Г е компактен;
б) VaVb( !/г(а,Ь) = >  f r (a ,b )^m in (x ,y ) ) ,  където /г е най- 
малката неподвижна точка на оператора Г .
Задача 2. Дадена е рекурсивната програма R  над типа 
Nat, където R е 
F (X ,  1,1), where

F (X,  У, S) =  if X  =  0 then 5
else F ( X  -  1,2Y,G(Y,S) )

G{Y, S) =  if S =  0 then 0
else G(Y, S -  1) + У

Да се докаже, че

Vo f l D v (R)(a) = >  D v (R )(a ) ~  2^ ^ )  .

Задача 3. Дадена е рек. програма R над типа Nat: 
F {X ,X ) ,  where

F(X,  Y )  =  if X  й  1 then 1
else if У  =  0 (mod 2) then F { ^ ,  F (X,  У )) +  1 

else f ( ^ , F ( X , y ) )

Да се докаже, че D y{R ) Ф D n (R)-
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Задача 1. Нека Г е компактно изображение на Т п в Т !:. ■ 
Докажете, че Г е непрекъснато.

Задача 2. Докажете, че ако Г : —> Т п е непрекъснато, 
то съществува / € Т п , такава, че Г (/ ) =  / и (Уд £ 
Рп ) (Г (д )  С д ^ / С д ) .

Задача 3. Едно подмножество X  на Т п наричаме 
затворено, ако точната горна граница на всяка монотонно 
растяща редица от елементи на X  принадлежи на X. 
Докажете, че обединение и сечение на затворени 
множества е затворено множество.

Задача 4. Нека {/ г }  е монотонно растяща редица от 
елементи на с точна горна граница д. Докажете, че 
д е точна ако и само ако всяка от функциите /г е точна.
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Задача 1. Нека Г е компактно изображение на Т п в Т т- 
Докажете, че Г е непрекъснато.

Задача 2. Докажете, че ако Г : Т п —► Т п е непрекъснато, 
то съществува / £ / п , такава, че Г (/ ) =  f  и (\/д 6 
Г п ) (Г (д )  С д => / С д).

Задача 3. Едно подмножество X  на наричаме
затворено, ако точната горна граница на всяка монотонно 
растяща редица от елементи на X  принадлежи на X . 
Докажете, че обединение и сечение на затворени 
множества е затворено множество.

Задача 4. Нека {/ г }  е монотонно растяща редица от 
елементи на с точна горна граница д. Докажете, че 
д е точна ако и само ако всяка от функциите f r е точна.


