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Èìå:

Ïîïðàâèòåëåí èçïèò ïî ÑÅÏ
01.09.2016

Çàä. 1 (1,5 ò.). Êàçâàìå, ÷å åäíà ÷àñòè÷íà ôóíêöèÿ f : N → N å
ðàñòÿùà, àêî (∀x, y ∈ N)[(x < y & !f(x) & !f(y)) =⇒ f(x) ≤ f(y)].
Äà ðàçãëåäàìå îïåðàòîðà Γ : F1 → F2, êúäåòî:

Γ(f)(a, b) =

{
f(a) + f(b), f å ðàñòÿùà

f(a) .− f(b), f íå å ðàñòÿùà

Âÿðíî ëè å, ÷å:

à) Γ å ìîíîòîíåí îïåðàòîð?

á) Γ å êîìïàêòåí îïåðàòîð?

Îáîñíîâåòå îòãîâîðèòå ñè!

Çàä. 2 (1,5 ò.). Äà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà ïðîãðàìà h:

h(x) = f(x, x, 0) where
f(x, y, z) = if y == 0 then z else f(x, y-1, g(x,z))
g(x, y) = if x == 0 then y else g(x-1, y+1)

Âÿðíî ëè å, ÷å (∀x ∈ N)[!DV JhK(x) =⇒ DV JhK(x) ' x2]?
Äîêàæåòå èëè äàéòå êîíòðàïðèìåð.

Çàä. 3 (1 ò.). Äà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà ïðîãðàìà h:

h(x) = f(g(x,f(x))) where
f(x) = 42
g(x,y) = if x == 0 then y else g(f(x),x)

Íàìåðåòå ôóíêöèèòå DV JhK è DN JhK.
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Çàä. 1 (1,5 ò.). Êàçâàìå, ÷å åäíà ÷àñòè÷íà ôóíêöèÿ f : N → N å
íàìàëÿâàùà, àêî (∀x, y ∈ N)[(x < y & !f(x) & !f(y)) =⇒ f(x) ≥ f(y)].
Äà ðàçãëåäàìå îïåðàòîðà Γ : F1 → F2, êúäåòî:

Γ(f)(a, b) =

{
f(a) .− f(b), f å íàìàëÿâàùà

f(a) + f(b), f íå å íàìàëÿâàùà

Âÿðíî ëè å, ÷å:

à) Γ å ìîíîòîíåí îïåðàòîð?

á) Γ å êîìïàêòåí îïåðàòîð?

Îáîñíîâåòå îòãîâîðèòå ñè.

Çàä. 2 (1,5 ò.). Äà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà ïðîãðàìà h:

h(x) = f(x, x) where
f(x, y) = if y == 0 then 1 else g(x, f(x, y-1))
g(x, y) = if x == 0 then 0 else g(x-1, y) + y.

Âÿðíî ëè å, ÷å (∀x ∈ N)[!DV JhK(x) =⇒ DV JhK(x) ' xx]?
Äîêàæåòå èëè äàéòå êîíòðàïðèìåð.

Çàä. 3 (1 ò.). Äà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà ïðîãðàìà h:

h(x) = g(f(x,g(x))) where
f(x,y) = if x == 0 then y else f(g(x),x)
g(x) = 42

Íàìåðåòå ôóíêöèèòå DV JhK è DN JhK.


