
âàðèàíò ô. íîìåð ãðóïà ïîòîê êóðñ îò ïðåäèøíà ãîäèíà?

A

Èìå:

Óñòåí èçïèò ïî ÑÅÏ, 01.09.16

Çàä. 1. Íåêà F1 å ìíîæåñòâîòî íà åäíîìåñòíèòå ÷àñòè÷íè
ôóíêöèè â åñòåñòâåíèòå ÷èñëà.
à) Äåôèíèðàéòå êîìïàêòåí îïåðàòîð Γ : F1 −→ F1.
á) Äîêàæåòå, ÷å âñåêè êîìïàêòåí îïåðàòîð Γ : F1 −→ F1 å
ìîíîòîíåí.
â) Íåêà f0 ⊆ f1 ⊆ . . . ⊆ fn ⊆ . . . å ìîíîòîííî ðàñòÿùà
ðåäèöà â F1, à Γ : F1 −→ F1 å ìîíîòîíåí. Äîêàæåòå, ÷å⋃

n

Γ(fn) ⊆ Γ(
⋃
n

fn).

Çàä. 2. Íåêà Γ : F1 −→ F1 íå å êîìïàêòåí. Âúçìîæíî ëè å
Γ äà èìà íàé-ìàëêà íåïîäâèæíà òî÷êà? Îáîñíîâåòå ñå (àêî
äà � äàéòå ïðèìåð, àêî íå � äàéòå äîêàçàòåëñòâî).

Çàä. 3. Íåêà (A, 5 1, a0) è (B, 5 2, b0) ñà îáëàñòè íà Ñêîò.

Äåôèíèðàéòå ïîäõîäÿùà ðåëàöèÿ 5 âúðõó ìíîæåñòâîòî

A×B, òàêà ÷å íàðåäåíàòà òðîéêà (A×B, 5 , (a0, b0)) ñúùî
äà å îáëàñò íà Ñêîò. Îáîñíîâåòå îòãîâîðà ñè.
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à) Äàéòå äåôèíèöèÿ çà êðàéíà ôóíêöèÿ â F1.
á) Íåêà f0 ⊆ f1 ⊆ . . . ⊆ fn ⊆ . . . å ìîíîòîííî ðàñòÿùà
ðåäèöà îò ôóíêöèè â F1, à êðàéíàòà ôóíêöèÿ θ ⊆

⋃
n fn.

Äîêàæåòå, ÷å ñúùåñòâóâà n, òàêîâà ÷å θ ⊆ fn.
â) Íåêà Γ : F1 −→ F1 å êîìïàêòåí îïåðàòîð. Äîêàæåòå, ÷å

Γ(
⋃
n

fn) ⊆
⋃
n

Γ(fn).

Çàä. 2. Íåêà Γ : F1 −→ F1 íå å êîìïàêòåí. Âúçìîæíî ëè å
Γ äà èìà íàé-ìàëêà íåïîäâèæíà òî÷êà? Îáîñíîâåòå ñå (àêî
äà � äàéòå ïðèìåð, àêî íå � äàéòå äîêàçàòåëñòâî).

Çàä. 3. Íåêà (A,51, a0), (B,52, b0) è (C,53, c0) ñà îáëàñ-

òè íà Ñêîò. Äåôèíèðàéòå ïîäõîäÿùà ðåëàöèÿ 5 âúðõó A×
B×C, òàêà ÷å íàðåäåíàòà òðîéêà (A×B×C,5, (a0, b0, c0))
ñúùî äà å îáëàñò íà Ñêîò. Îáîñíîâåòå îòãîâîðà ñè.
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