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Вариант 1
Име:

Изпит по СЕП
17 февруари 2022 г.

Зад. 1. Разгледайте непрекъснатото изображение Γ ∈
[[N2

⊥
н→ N⊥]

н→ [N2
⊥

н→ N⊥]], където

Γ(𝑓)(𝑥, 𝑦) =

⎧⎪⎨⎪⎩
𝑓(𝑥, 𝑦 + 1), ако 𝑥 ̸= 𝑦, 𝑥, 𝑦 ∈ N
𝑥, ако 𝑥 = 𝑦, 𝑥, 𝑦 ∈ N
⊥, иначе.

а) Намерете най-малката неподвижна точка на Γ.

б) Има ли Γ други неподвижни точки?

Зад. 2. Нека 𝒜 е област на Скот. Докажете, че ако
Γ ∈ [𝒜 н→ 𝒜], то Γ притежава най-малка неподвижна
точка.

Зад. 3. Нека 𝜏 [x1, . . . , x𝑛, f1, . . . , f𝑘] е произволен терм
на езика FUN. Докажете, че J𝜏K е непрекъснато изобра-
жение, т.е. J𝜏K е монотонно изображение и J𝜏K(

⨆︀
𝑟 𝜙𝑟) =⨆︀

𝑟J𝜏K(𝜙𝑟) за всяка верига (𝜙𝑟)
∞
𝑟=0 от елементи на

[N𝑚1
⊥

н→ N⊥]× · · · × [N𝑚𝑘
⊥

н→ N⊥].

Зад. 4. Докажете, че типизиращата релация е съв-
местима с операцията субституция за термове на езика
PCF. С други думи, докажете, че ако имаме Γ ⊢ 𝜌 : a,
x ̸∈ dom(Γ) и Γ, x : a ⊢ 𝜏 , то можем да заключим, че
Γ ⊢ 𝜏 [x/𝜌].
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