
Òåîðèÿ íà ìÿðêàòà è èíòåãðàëà

(èíòåãðàë íà Ëåáåã)

Ïðèìåðíà èçïèòíà òåìà

1. (2+2+2+4 ò.) Îïèøåòå êîíñòðóèðàíåòî íà ëåáåãîâàòà ìÿðêà âúðõó
êðàåí çàòâîðåí èíòåðâàë (âúíøíà è âúòðåøíà ìÿðêà íà Ëåáåã, ìÿð-
êà íà Ëåáåã). Ôîðìóëèðàéòå îñíîâíèòå ñâîéñòâà íà ëåáåãîâàòà ìÿðêà
âúðõó êðàåí çàòâîðåí èíòåðâàë.

2. (2+5+4 ò.) Äåôèíèðàéòå îáùîòî ïîíÿòèå çà ìÿðêà. Îïèøåòå áåç äîêà-
çàòåëñòâà êîíñòðóèðàíåòî íà ëåáåãîâèÿ èíòåãðàë îòíîñíî ìÿðêà. Ïî-
êàæåòå, ÷å f : X → R å èíòåãðóåìà îòíîñíî ìÿðêàòà µ âúðõó X òîãàâà
è ñàìî òîãàâà, êîãàòî |f | å èíòåãðóåìà îòíîñíî µ âúðõó X.

3. (2+2 ò.) Ôîðìóëèðàéòå äåôèíèöèÿòà íà çíàêîïðîìåíëèâà ìÿðêà è òå-
îðåìàòà íà Æîðäàí çà äåêîìïîçèöèÿ íà çíàêîïðîìåíëèâà ìÿðêà.

4. (2+8 ò.) Ôîðìóëèðàéòå è äîêàæåòå òåîðåìàòà çà ìîíîòîííèÿ ãðàíè÷åí
ïðåõîä ïîä çíàêà íà èíòåãðàëà (òåîðåìàòà íà Áåïî Ëåâè).

5. (5 ò.) Íåêà (X,A, µ) å ïðîñòðàíñòâî ñ ìÿðêà, f ∈ M+(X,A) è λ > 0.
Äîêàæåòå íåðàâåíñòâîòî íà ×åáèøîâ

µ({x ∈ X : f(x) > λ}) ≤ 1
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êúäåòî n å áðîÿò íà ïîëó÷åíèòå òî÷êè. Çà óñïåøíîòî âçèìàíå íà èçïèòà ñà
íåîáõîäèìè ïîíå 10 òî÷êè.


